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Resumo

Os ambientes da Légica e da Topologia tém a compacidade como uma propri-
edade importante. Nos dois diferentes contextos as nocoes de compacidade sao
diversas. Na légica, dizemos que um conjunto de férmulas A é compacto quando
a existéncia de modelo para todo subconjunto finito de A implica que também A
tem modelo. A logica é compacta, se o conjunto de suas féormulas validas é com-
pacto. Na topologia, um conjunto A é compacto, caso qualquer cobertura de A por
abertos admita uma subcobertura finita. Neste trabalho, mostramos uma maneira
de relacionar tais nogoes de compacidade.
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Introducao

Sao muitas as interagoes entre Légica e Topologia. Nestas notas, trataremos es-
pecificamente da propriedade da compacidade, tratada tanto no contexto da Légica
como da Topologia. Os enunciados nos dois contextos trazem alguma semelhanca,
mas nao sao coincidentes.

No contexto légico, temos a seguinte caracterizacao. Seja L um sistema légico
e A C For(L) um conjunto qualquer de férmulas de L. Um modelo para A é
uma estrutura matemaética que torna vélida cada elemento de A. O conjunto A é
compacto se a existéncia de modelo para cada subconjunto finito Ag C A implica
na existéncia de modelo para o conjunto A. A reciproca deste resultado é imediata,
pois se um conjunto qualquer A tem modelo, entdo este mesmo modelo valida todas
as suas férmulas, as quais podem estar reunidas em quaisquer subconjuntos de A.
O sistema légico L. é compacto se todo A C For(L) é compacto.

Por outro lado, no contexto topoldgico, se (E,7T) é um espaco topoldgico e
A C E, entao A é compacto quando para toda cobertura de A por conjuntos abertos
de (E,T), pode-se encontrar um subcobertura finita para A.

A meta deste artigo é estabelecer um vinculo entre estes dois conceitos de com-
pacidade, no contexto da légica proposicional cldssica.
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1 Elementos de topologia

Nesta secao apresentamos algumas defini¢bes e caracterizagoes de carater to-
polégico, que podem ser vistas em [3], [6], [7] e [9]. Apresentamos apenas o ne-
cessario para os resultados centrais, que estao nas secoes seguintes.

Definicao 1 Seja E um conjunto nao vazio. Uma topologia sobre E € um conjunto
T CP(E) tal que:
(i)oeT eEecT;
(ii) se B1,Ba,...,By, € T, entio BiN..NB, € T;
(iii) se {A;: 1 €I} C T, entdo UA; € T.
O par (E,T) é um espago topoldgico.

Por questao de simplicidade de notacao, em geral, quando nao héa divida quanto
a topologia T considerada, podemos denotar o espaco topolégico (E,7T) apenas por
E.

Definicao 2 Os elementos de T sdo os abertos de (E,T). Um subconjunto B C E
¢ fechado em (E,T) se o seu complementar é um aberto, isto é, se B € T.

Para descrevermos todos os abertos de um espaco topolégico (E,7T) ndo preci-
samos, necessariamente, de todos os elementos de 7. Assim é que temos a defini¢io
de base.

Defini¢ao 3 Dado um espago topoldgico (E,T), uma base para a topologia T € um
subconjunto B C T tal que para qualquer aberto A C E, tem-se A = UA;, comi €
e A; € 8.

Proposicao 4 Seja E um conjunto nao vazio. Dada uma cole¢do B de subconjun-
tos de E, se as sequinte condicoes sao validas:

(i) E=U{A: Ac B} e

(ii) se x € ANB, para A, B € B, entao existe C € B tal que x € C C ANB;
entdo B € uma base de uma topologia sobre E.

Na proposicao acima, a topologia a ser considerada é aquela formada por unioes
arbitrarias de elementos de B mais o conjunto vazio.

Proposicao 5 Se (E,T) é um espago topoldgico e B € uma base para este espago
topoldgico, entao sao vdlidas as condigcoes:

(i) E=U{A: A€ B};

(ii) sex € ANB, com A, B € B, entao eziste C € B tal quex € C C ANB.

Definicao 6 Sejam (E,T) um espago topoldgico e A C E.

(i) Uma cobertura de A € um conjunto € de subconjuntos de E tal que A C UC.

(ii) A cobertura € é uma cobertura de A por abertos, se cada elemento de €
€ um aberto.

(iii) Uma subcobertura da cobertura € de A é qualquer subconjunto de € que
ainda € cobertura de A.

(iv) A cobertura € € finita se ela tem um numero finito de elementos.

Definicao 7 Seja (E,T) um espaco topoldgico. Um conjunto A C E é compacto
se toda cobertura de A por abertos admite uma subcobertura finita.

Espacos métricos sao exemplos simples e imediatos de espagos topolégicos.



Definicao 8 Um espago métrico é um par (M,d), em que M €é um conjunto ndao
vazio e d € uma funcdo d : M x M — R que associa a cada par de elementos
x,y € M um nimero real d(x,y), de maneira que, para todos x,y,z € M valem:

(i) d(z,y) >0 ed(z,y) =0z =y;

(i) d(z,y) = d(y, z);

(iii) d(z, z) < d(z,y) + d(y, z).

A fungao d € denominada métrica e o nimero real d(x,y) € a distancia entre x e y.

Como para os espacos topoldgicos, quando nao ha duvida quanto a métrica d
em questao, podemos denotar o espaco métrico (M, d) apenas por M.

Definicao 9 Sejam (M,d) um espago métrico, a € M e 0 < r € R. Uma bola
aberta de centro a e raio v € o conjunto By(a) = {x € M : d(z,a) <r}, e uma bola
fechada é o conjunto Byla] = {zx € M : d(z,a) <r}.

Definicao 10 Seja (M,d) um espago métrico. Um subconjunto A C M é aberto se
para todo a € A, existe um nimero real positivo r tal que By.(a) C A.

Lema 11 Sejam (M,d) um espago métrico e A C M. Entdo o conjunto A é aberto
em (M, d) se, e somente se, A é uma uniao de bolas abertas B,(a) C A, com a € A.

Definicdo 12 Um conjunto B C M € fechado se o seu complementar BE ¢ aberto.

Lema 13 Seja (M,d) um espago métrico. Entdo:
(i) @ e M sao abertos;
(i1) Se A1 e A sao abertos, entao Ay N A € aberto;
(iii) Se {A;}icr € um conjunto de abertos, entio U;crA; também é um aberto.

Teorema 14 Se (M,d) é um espago métrico, entao M é um espago topoldgico e o
conjunto das bolas abertas determina uma base para sua topologia.

Segue do tultimo teorema que as definigoes de cobertura e compacidade para
espagos topoldgicos continuam validas para espacos métricos.

Definicao 15 Sejam (M,d) um espago métrico, A C M e b € M. O elemento
b € M é um ponto de acumula¢ao de A se para toda bola aberta B,(b) tem-se

(B.(b) ~ D)) NA# 2.

Proposicao 16 Seja (M,d) um espago métrico. Se b € M ¢é um ponto de acu-
mulagao de A C M, entdo para todo aberto B que contém b, o conjunto (B—{b})NA
€ infinito.

Definicao 17 Uma sequéncia (zy,) do espago métrico (M,d) é convergente se existe
a € M tal que lim z, = a.
n—oo

Definicao 18 Seja (x,) uma sequéncia definida em um espago métrico (M,d). A
sequéncia (x,) € de Cauchy se para todo € > 0, existe k € N, tal que para todos
n,m >k, tem-se d(xy, Tm) < €.

Defini¢ao 19 Um espago métrico (M, d) é Cauchy-completo quando nele toda sequéncia
de Cauchy € convergente.

Defini¢ao 20 Seja (M, d) um espago métricoe A C M. O diametro de A, denotado
por diam(A), € definido por diam(A) = sup{d(z,y) : z,y € A}.



Definicao 21 Seja (M,d) um espago métrico e A C M. O conjunto A € limitado
se o seu diametro € finito.

Definicao 22 Um espago métrico (M,d) é totalmente limitado quando, para cada
e > 0, pode-se exprimir M = S1U...US,, em que cada S; tem diametro menor do
que €.

Assim, um espago métrico (M, d) é totalmente limitado se, e somente se, para
cada € > 0, existe um ntimero finito de bolas abertas de raio ¢ que cobrem M. Ou
ainda, para que o espaco métrico (M,d) seja totalmente limitado, é necessério e
suficiente que, dado € > 0 arbitrério, exista um nimero finito de pontos aq, ..., a, €
M de maneira que todo ponto x € M dista menos que € de algum dos a;.

Teorema 23 Seja (M, d) um espago métrico. As sequintes afirmagoes sao equiva-
lentes:

(i) (M,d) é compacto;

(i) todo subconjunto infinito de M possui um ponto de acumulagao;

(iii) toda sequéncia em M possui uma subsequéncia convergente;

(iv) (M,d) é completo e totalmente limitado.
Definigao 24 Sejam A um conjunto dado e (B;)ier uma familia de subconjuntos
de A. A familia (B;);e; tem a propriedade da intersec¢ao finita (pif) se, para todo
subcongunto finito J C I, tem-se Njcj(Bj) # &.

Proposicao 25 Um espagco métrico (M,d) € compacto se, e somente se, toda
familia de fechados (B;)icr de M com a propriedade da intersec¢ao finita € tal

que Nicr(B;) # 2.

2 Espaco de modelos da légica proposicional
classica

Nesta se¢ao tratamos de um espago de modelos do calculo proposicional classico
dado pelas valoracoes booleanas. Nocoes de ldgica classica podem ser encontradas
em [1], [4], [5], 8] e [9].

Maiores detalhes sobre uma formalizacao da légica proposicional cldssica em
Portugués podem ser encontrados em [5].

A légica proposicional classica, denotada por £, é determinada sobre a linguagem
proposicional L = {p1, p2, ...,7,—, ), ( }. O conjunto das varidveis proposicionais de
L é denotado por Var(L) = {p1,p2,...}.

Definicao 26 O conjunto das féormulas de L, denotado por For(L), é definido
recursivamente por:

(i) os elementos de Var(L) sao férmulas. Sao as formulas atémicas de L;

(ii) se ¢ e ¥ sdo formulas, entao = e ¢ — 1 sdo formulas;

(iii) apenas as expressoes, sequéncias finitas de simbolos, dadas nos itens (i)
e (i) sao formulas.

Agora podemos dizer quais sdo as formulas verdadeiras ou vélidas de L.

Definigao 27 Uma valoragao restrita é uma fun¢ao v : Var(L) — {0,1}.



Definicao 28 Uma valorag¢ao v para o conjunto das formulas For(L) € uma ex-
tensdo indutiva de v dada por:
v:For(L)— {0,1}
(1) v(pi) = v(pi), se pi € Var(L);
(i) v(=p) =0 = v(p) = 1;
(iii) v(p = ¥) =0 < v(p) =1 and v(yh) = 0.

Cada valoracao v é unicamente estendida a partir de uma valoracao restrita v.
Quando v(p) = 1, entende-se que a férmula ¢ é verdadeira segundo a valoragao
restrita ¥ ou, univocamente, segundo a valoracao v.

Também, cada valoragdo v : For(L) — {0,1} é a funcdo caracteristica do con-
junto A = {¢ € For(L) : v(p) = 1}. Como a extensdo de v a partir de 7 é
Unica, podemos construir este conjunto de férmulas verdadeiras segundo v a partir
de A, = {p € Var(L) : v(p) = 1}. Ou seja, o subconjunto A, C Var(L) determina
univocamente o conjunto A C For(L).

Definicao 29 Um modelo em L é um conjunto de varidveis A, = {p € Var(L) :
v(p) = 1}, determinado por alguma valoragdo v.

Denotamos o conjunto dos modelos em £ por Mod(L) e, assim, Mod(L) =

P(Var(L)).

Definicao 30 A relacdo de satisfagao de um modelo A para uma formula ¢ €
For(L), denotada por A E ¢, é recursivamente definida:

(i) se  é p, entio A F p <= p € A;

(ii) se p é =), entao A E ¢ & AKY;

(iii) se p é Y — 0, entio A F p = AF Y ou AF 0.

Quando A F ¢, dizemos que o modelo A satisfaz a formula ¢ ou é um modelo
de .

Definicao 31 Um modelo A satisfaz I' C For(L), se A F ¢, para toda ¢ € T.
Agora definimos quais sdo as férmulas validas da légica L.

Definigcao 32 Uma férmula ¢ € For(L) é uma tautologia (ou € valida) se AE ¢,
para todo modelo A, ou de modo equivalente, se para toda valoragdo v, v(p) = 1.

Assim, as féormulas da l6gica proposicional cldssica que sao vélidas sao aquelas
satisfeitas por toda e qualquer valoragao v.

Definigao 33 A altura de uma formula € definida recursivamente por:
(i) h(p) =0, para p € Var(L);
(i) h(=p) = h(p);
(iii) h(p = ©) = h(p) + h(¢) + 1.

Definicao 34 Seja p1,p2, ..., Pn,--- uma enumeracdo das varidveis proposicionais
de L, isto €, uma enumeragdo do conjunto Var(L). Define-se o conjunto For, por:
For, ={p € For(L): o(p1,..,0),1 <k <mne0<h(p) <n}.

Segue da defini¢do acima que @ = Forg C Fory C ... C For, C ....

Definicao 35 Dois modelos A,B sdo elementarmente equivalentes se satisfazem
exatamente as mesmas formulas, isto é, A = B < para toda ¢ € For(L),AF ¢ <
BE .



Definicao 36 Dois modelos A, B sdo n equivalentes se satisfazem exatamente as
mesmas formulas de For,, isto é, A=, B < para toda ¢ € For,, AE ¢ < BE 1.

Assim, A = B, se e somente se, para toda varidvel p;, p; € A < p; € B e,
também, A =,, B, se e somente se, para todo i € {1,2,...,n}, p; € A < p; € B.
Para quaisquer dois modelos A e B vale A =y B

Lema 37 (i) Para cada n € N, a relagao A =, B é uma relagdo de equivaléncia;
(ii) Se A =, B, entdo, para todo i < n, p; € A se, e somente se, p; € B;
(iii) A=, B= A=, B, para todo m € N tal que m < n;
(iv) A = B se, e somente se, para todo n € N, vale A =, B. Assim, se

A = B, entio A= B.

3 Uma métrica para o espago de modelos

A partir das valoragoes booleanas, definimos um espago métrico sobre os mode-
los de L, e, desse modo, caracterizamos um ambiente topolégico, que na proxima
secao permitird o vinculo entre os dois conceitos de compacidade tratados no texto.
Seguimos sugestao de [2] para uma métrica entre estruturas de primeira ordem e de
[10].

Definicao 38 A distancia entre dois modelos A,B € Mod(L) € definida por:
d(A, B)—mf{m_1 : A=, B}.
Lema 39 (i) d(A,B) = L & A=, B, para todo m € N, comm < n, e A%, B;
(ii) d(A,C) < mdzimo {d(A,B),d(B,C)};
(iii) Se d(A,B) # d(B,C), entdo d(A,C) = mdzimo {d(A,B),d(B,C)}.
Demonstracgao: (i) Segue imediato da defini¢ao.

(ii) Sejam d(A,B) = X e d(B,C) = L. Podemos supor, sem perda de generali-
dade, que m < n (= % < %) De (i) seque que, para todo t < min{m,n} = m,
A=, BeB=;C. Logo, para todo t < m, A =, C e, por (i), d(A,C) < % =
maz{%, L} = maz{d(A, B),d(B,C)}.

(iii) Em (i), se m < n, suponhamos que d(A,C) < mdzimo {d(A,B),d(B,C)}
= L. Como d(B,A) = d(A,B) = 1 < L entio por (ii), d(B,C) < mdzimo
{d(B, A),d(A,C)} < L = d(B C), o que é um absurdo. Logo, d(A,C) = mdzimo
{d(A,B),d(B,C)}. ]

Proposicao 40 A fun¢io d : Mod(L) x Mod(L) — R é uma métrica e, desse
modo, (Mod(L),d) € um espagco métrico.
Demonstragao: (i) Sequndo a definicao da funcgdo d, seque que d(A,B) > 0. Do
Lema 37, tem-se que d(A,B) = 0 see, para todon € N, A=, B, isto é, A =B e,
portanto, A = B.

(ii) d(A,B) = inf{7 : A=, B} = mf{n 1 :B=, A} =d(B, A).

(iii) Seque do lema anterior que d(A,C) < d(A,B) + d(B,C). ]

Uma bola aberta em (Mod(L),d) é um subconjunto de Mod(L) da seguinte
forma:

1

Assim, B%(A) ={Be Mod(L): A=, B} ={B € Mod(L) : para toda ¢ €
For,, AE ¢ < BE4}.



Proposicao 41 Dado ¢ € For(L), cada conjunto V, = {B € Mod(L) : BE ¢} ¢
um aberto de (Mod(L),d).
Demonstragdo: Sejam A € V, e n € N tais que ¢ € For,. Se B € B_1 (A),

n+1
entdao d(A,B) < %H Logo, B =, A, ou seja, B E . Portanto, B% (A) C V.
n+

Assim, Vi, € um aberto. [

Proposicao 42 A familia {V, : ¢ € For(L)} constitui wma base de conjuntos
abertos e fechados para a topologia (Mod(L),d).
Demonstra¢cao: Mostraremos que as condi¢des da Proposicdo 4 sao satisfeitas.
Inicialmente, observemos que Vippy = Vi, NV € Vo = (V,)C.

Certamente Mod(L) = U{V,, : p € For(L)}.

Agora, se A € V,NVy, entio AF ¢ e AF 1. Para 0 = ¢ N, tem-se que
A E o, portanto, A € V,. Além disso, se B € V,, entdo BE o e, dai, BE ¢ e
BE 1, isto €, B € V,NVy. Portanto, Vo C V, N V.

Resta verificar que cada V, € fechado. (V)¢ ={A € Mod(L) : A¥ o} = {A €
Mod(L) : AE =} = V., que € um aberto. ]

4 Uma demonstracao topoldgica da compaci-
dade da légica proposicional classica

A partir dos aspectos topoldgicos do espaco de modelos de £, daremos uma
demonstragao nossa de que a légica £ é compacta.

Teorema 43 O espago métrico (Mod(L),d) é Cauchy-completo.
Demonstragao: Seja (A;)ien uma sequéncia de Cauchy em (Mod(L),d). Cons-
truiremos uma sequéncia de modelos (By)nen € uma sequéncia (kp)nen de maneira
que:

By = @; e para inteiros 0 < i < j, valem (x): k; < k;j, B € Bj C Var(L) e,
para todo i > ky, A; =, By.

Para n =1, como (A;)ien € uma sequéncia de Cauchy, eziste ki € N tal que
para todo i > ki, d(A;, Ag,) < n%rl = % Logo, para todo i > ki, A =1 Ay, e,
portanto, p1 € A; < p1 € Ag, .

) | By se p1 ¢ A,

Definimos B1 = { BoU{pi} sepre Ay °

Assim, para todo i > k1, A; =1 Bj.

Consideramos n > 1 e que foram construidos as sequéncias (km)i<m<n—1 €
(Bm)i1<m<n—1 que satisfazem as condigoes (x).

Como (A;)ien € uma sequéncia de Cauchy, existe k, € N tal que para todo
i > kp, d(A;, Ag,) < %H Considerando k, > kp_1, entdo (km)i<m<n satisfaz a
condi¢ao correspondente de (x). Como d(A;, Ag,) < T%H, A; =, Ay, e, portanto,
pn € A & pp € Ay, .

. Br—1 S€ Pn Akn

Definimos B,, = { Bo1U{pn} sepn € Ay

Se i > ky, entao i > kp—1. Por (x), como i > ky_1, Aj =n—1 Bp—1 €, como
pn € A; & pp € By, entao A; =, B,,.

Assim, construimos as sequéncia (By,) e (ky), com n € N, que satisfazem as
condigoes ().

Seja B =U{B,, : n € N}. Como para cada n, B, C Var(L), entio B C Var(L)
e, portanto, B € um modelo. Mostraremos, agora, que a sequéncia de Cauchy (A;),
para i € N, converge para B € Mod(L).



Dado € > 0, existe n € N tal que n%rl < €. Da construcao de B e dos By,
temos que B =2p+1 Bont1 €, desse modo, d(B,Bap+1) < ﬁ
kont1, Ai =on+1 Bont1 e, portanto, d(A;, Bany1) < Tlﬁ Assim, para i > kopiq,
d(A;, B) < d(A;i, Bant1) + d(B, Bant1) < ﬁ + ﬁ = n%&-l <e.

Portanto, o espago métrico (Mod(L),d) é Cauchy-completo. [

Também, para © >

Teorema 44 O espaco (Mod(L),d) € totalmente limitado.

Demonstragao: Dado € > 0, tomemos n € N tal que %H < e. Como, para cada

i€{1,2,...,2"}, existe uma fung¢ao w; : {p1,p2,...,pn} — {0,1}, entdo tomemos
A; € Mod(L) tal que pj € A; < j <n ew;(pj) =1. Para cada A € Mod(L), existe
i€ {1,2,...,2"} tal que AN {p1,p2,...,pn} = Ai. Logo, A =, A; e, portanto,

d(A, A;) < n}rl < e, ou seja, A € B(A;).

Assim, Mod(L) = J2-, B-(Ai), ou seja, (Mod(L),d) €é totalmente limitado. =

Teorema 45 O espago (Mod(L),d) é compacto.
Demonstragao: Sequndo o Teorema 44, (Mod(L),d) € totalmente limitado e pelo

Teorema 43 é Cauchy-completo. Dessa maneira, segundo o Teorema 23, o espaco
(Mod(L),d) é compacto. ]

Para relembrar, temos as seguintes defini¢oes:

(1) Uma légica L é compacta se, e somente se, dado qualquer A C For(L) se
todo subconjunto finito de A tem modelo, entdo também o conjunto A tem modelo.

(2) (M,d) é compacto se, e somente se, toda familia de fechados (B;);c; de M
com a propriedade da intersecgao finita é tal que N;er(B;) # .

Teorema 46 A [dgica L é compacta se, e somente se, o espaco (Mod(L),d) é
compacto.

Demonstragao: (=) Consideremos a ldgica L compacta e {F;}icr uma familia de
fechados de Mod(L) com a pif (propriedade da intersec¢ao finita,).

Como {V, : ¢ € For(L)} € uma base para a topologia de Mod(L), entdo, para
cada i € I, existe J; tal que Fic = UjEJiV%j. Logo, F; = ﬁjEJiVWCU e, portanto,
Nier 5 = Nier Nje; ng.

Sejam ¥ = {—pi; i € I,j € Ji} e A um subconjunto finito de ¥, digamos,
A={-pij:ieK,je K;}, para K CI, K; C J; e K, K; finitos.

Como {F;}ier possui a pif, entdo Niex F; # @. Dai, Niex Fi = Nick Nje., Vwcij C
Niek Njek; ng e, portanto, existe um modelo A € Nicx Njck; ng.

Dessa maneira, todo subconjunto finito de ¥ possui um modelo e, como a légica
L € compacta, entdo ¥ possui um modelo B, ou seja, para todosi € I e j € J;,
B F —p;j e, portanto, B € ng, para todos i e j. Logo, B € Nier Njey, ng = NjerF;
e, portanto, Nicr by # <.

Mostramos com isso, que todo conjunto de fechados com a pif possui interseccao
nao vazia. Logo, pela Proposicao 25, (Mod(L),d) é um espago compacto.

(<) Sejam (Mod(L),d) um espago compacto e ¥ = {¢; : i € I} C For(L) tal
que todo subconjunto finito seu possua modelo.

Como para cada K finito, K C I, {¢; : i € K} possui um modelo B, entao
B E @i, para todo i € K e, portanto, B € NicxVy,. Assim, {V,, :i € I} tem a
pif e, pela Proposi¢io 42, é uma familia de fechados. Entdo, como (Mod(L),d) é
um espago compacto, seque que MNicrVy,, # D, ou seja, existe um modelo B tal que
B E ;, para todo i € I. Assim, ¥ possui um modelo e, portanto, a logica L €
compacta. ]



Corolario 47 A légica L € compacta.
Demonstracao: E consequéncia do Teorema 46 e do Teorema 45. =

Por outro lado, em [5] temos uma demonstracao de que £ é compacta e, desse
modo, de acordo com o Teorema 46 teriamos uma demonstracao alternativa de que
o espaco (Mod(L),d) é compacto.

5 Consideracoes finais

Com estes resultados observamos uma intima relagao entre Logica e Topologia.
Mostramos que as propriedades da compacidade logica e topolégica garantem uma a
outra. Usualmente, a compacidade é obtida apés uma demonstragao da adequacao
(corregao e completude) forte. Uma consequéncia imediata destes resultados é que
podemos obter a compacidade sem apelo a adequacao e, desse modo, verificamos
que adequagao e compacidade sao propriedades légicas independentes.

A reflexao seguinte é para verificar o que precisamos para a obtencao dos resul-
tados destas notas e como eles podem ser aplicados a outros sistemas légicos, natu-
ralmente proposicionais, porém distintos da légica classica. Mais especificamente,
serd que esta demonstragao se aplica diretamente a légicas modais Booleanas? E
a sistemas légicos nao Booleanos como os intuicionistas, multivalorados e fuzzy?
Quais mudancas sobre a definicao dos espacos de modelos seriam convenientes para
se correlacionar a compacidade topoldgica de tais sistemas e a compacidade légica,
se possivel?
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